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在许多应用学科中经常需要研究非线性常微分

方程&平面系统
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的定性理论主要是根据方程本身研究相平面中轨线

的拓扑结构或定性结构(
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&因为在系统的常点附

近的轨线结构是平凡的%即可平行化的%所以研究平

面系统的拓扑结构或定性结构的难点是研究奇点的

局部轨线结构&现在通常把在奇点附近是否可以定

义
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返回映射的问题称为单值性问题%且这

个问题一直是研究奇点局部轨线结构的经典问题&
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当奇点的线性化矩阵不恒等于零时%奇点的拓
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阵恒等于零"这样的奇点通常称为退化奇点#时%奇

点的拓扑结构远未解决(
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#在奇点进行齐次分

解%然后作一系列的齐次
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变量变换%以便最

终把奇点分解成为初等奇点"即系统"
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性化矩阵至少有一个特征值非零#%然后再研究其拓

扑结构或定性结构&
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的系统%总可以经过有限多次齐次
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#进行拟齐次分解%然后再做拟齐次

U.)[8*
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变量变换%以便最终把奇点分解成为初等

奇点&另外%在平面系统的可积性的分析中研究系

统的拟齐次分解也是有意义的(

#

)

&因此%在平面定

性分析中拟齐次性的研究虽然在理论上与计算上类

似于齐次性%但从动力学上来讲更有研究意义&
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的基本性质%并给出拟齐次多项式系统单值奇点是

否是中心或者是焦点的充要条件$
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了拟齐次多项式微分系统%并给出次数分别为
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的所有拟齐次向量场的算法&本文通过解析函数

的拟齐次分解与牛顿图%研究平面解析系统的拟齐

次分解问题%给出拟齐次向量场空间的维数及平面

解析系统的拟齐次分解定理%并用实例给出平面多

项式系统拟齐次分解的具体算法&这些结果推广了
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具有重要意义&
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